XVIIlI Konkurs Matematyczny
o Puchar Dyrektora V LO w Bielsku-Biatej

12 lutego 2016 r. zawody finalowe czas: 105 minut

Przed Tobg do rozwiazania 4 zadania. Za kazde zadanie mozesz
uzyska¢ maksymalnie 5 punktéw.

* * * * *

1. Na szeéciu kartkach Marta zapisala sze$é kolejnych liczb cal-
kowitych (po jednej liczbie na kazdej kartce). Wojtek odwrdcit
jedna z tych kartek i zauwazyl, ze suma liczb na nieodwréconych
kartkach jest rowna 2016. Jakie liczby Marta zapisata na kartkach
i jaka liczba byta zapisana na kartce odwréconej przez Wojtka?

2. Dany jest trojkat ABC, w ktérym SACB =90°. Przez éro-
dek S okregu wpisanego w ten trojkat poprowadzono proste a, b
i ¢ rownolegte do prostych odpowiednio BC, AC' i AB. Prosta a

przecina bok AB w punkcie P, prosta b — bok AB w punkcie @,
a prosta ¢ — boki AC'i BC w punktach M i N. Wykazaé, ze

SM?+SN?=PQ>.

3. Roézne dodatnie liczby rzeczywiste a, b spelniajg réwnosé
at+b a—b
a—b * at+b

Wykazaé, ze co najmniej jedna z liczb a, b jest niewymierna.

4. W kazdym wierzcholku jedenastokata foremnego wpisana zo-
stata liczba rzeczywista. Dla kazdych pieciu kolejnych wierzchot-
kéw sumy wpisanych liczb sa rowne. Wiedzac, ze jedna z wpi-
sanych liczb jest 9, obliczy¢ sume wszystkich liczb wpisanych
w wierzchotkach tego wielokata.

Powodzenia!



